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Observacion:

e Recuerde que los ejercicios impares del texto guia (Dennis G. Zill, Warren
S. Wrigth, Joel Ibarra, Mateméticas 2, Célculo integral) tienen respuesta.
Note también que algunos ejercicios que no son del texto guia también tienen
respuesta (con la intencién de que el estudiante adquiera confianza en su
trabajo no se han escrito las respuestas de todos).

o Este taller es la base fundamental para el Primer Parcial y por lo tanto es
un deber su realizaciéon y presentacion.

e Los ejercicios marcados con asterisco tienen un mayor grado de complejidad
y deben ser resueltos una vez realicen los ejercicios mas sencillos.

Integracion por partes

1. Calcule la integral indefinida.

(a) [zsinzcosz dr, Respuesta: %x sin? x + % sinx cosx — %x +c
b x cos 2z dzr, Respuesta: +cos2z + sxsin2z + ¢
p 1 2
c) | zsecxtanx dr Respuesta: xsecx —In |secz +tanx | +c
p
(d) [23" dz, Respuesta: (3 —3"zIn3)+c¢

)
)
)
) i
e) [Inz dz, Respuesta: z (In ) +c
)
)
)
)

(

(f) [arcsina dx, Respuesta: V1 — 2+ zarcsinz + ¢

(g) [arccosz dx, Respuesta: wxarccosz —v1—xz?+c¢

(h) [arctanz dz, Respuesta: zarctanz — 5 ln (1’ + 1) +c
i) [ arctan 3 dr, Respuesta: xarctan ix —1In (Z.T} + 1) +c



G fln x dx, Respuesta: x (1n z—2Inx+ 2) +c

(k) [xsec’x dx, Respuesta: xtanz —In|secx | +c

(1) Jzarctanx dz, Respuesta: % arctanz — 59; + 1x arctanz + ¢
(m f:z: Inz dx, Respuesta: 3:1:3 Inz— 23+ ¢

+c

(n f +1)2daz Respuesta: -2

(o f x“sin 3z dz, Respuesta: 227 cos 3T + 9:1: sin 3z — gaz cos 3z + ¢
(p) [sinzIn(cosz) dz, Respuesta: — (cosz) (In(cosz) —1) +c

q e” cosx dr, Respuesta: se” (cosz +sinx) + ¢
dz, R z€” i

)
(k)
)
(m)
)
)
)
)
r) [4a3e” dx, Respuesta: 2¢* (22 —1) + ¢
)
)
)
)
)
)
)
)

(
ON -1t
(t fsm2:pd

(w) [ de Respuesta: —%\/1 —et(e"+2)+c¢
(v) [sec®z dx.

(w) [a%e® dx, Respuesta: —e® ( 2® +32% — 624 6) + ¢

(x) [23Inx dz, Respuesta: x Ylnz — %x‘i +c

2

(y) [ = ($2+1)2 dz, Respuesta: 2£;+2 +c

(z f\/—dw Respuesta: z2(4 + 2242 — 2(4 4+ 2%)%/2 4 ¢

. () Calcule por usando previamente integracién por partes y el teorema fun-

damental del calculo .
/ x sin® xdx
0

. (%) Verifique que [ €% sinbx dx = %(a sinbr — bcosbx) + ¢

¢ (acosbx + bsinbz) + ¢

. (%) Verifique que [ €™ cosbx dx = 75

. (*) Demuestre que

(a) [sin"zdr = —sin® Yacosz + (n— 1) [sin™ 2 2 cos? wda

(b) [sin"xdx = —75111("_25”‘303”” + =1 [sin™2) zda

. Verifique que [2"e® dz = 2"e® —n [ 2" le¥dx.

. (%) Integrando por partes verifique que



(a) fmdx:xm+f%
(b) [V1—22dx = xm+2f\/ﬁ

8. (%) Demuestre que

2

_22\n 2 2
/(a2 —2%)"dx = x(c;n +a:1 ) + 2na+n1 /(a2 — 2" e +c

9. Calcule ffl In(z + 2)dx

10. (x) Calcule la integral indefinida (més complejas).

(a) [sinvz—1dx
(b) [x(arctanz)? dx

Respuesta: 322 (arctanz)?—zarctanz+1In | 22+1 | +1 (arctanz)?+c

Integracién por sustitucion trigonomeétrica

11. Calcule la integral indefinida usando si es necesario una sustitucién trigo-
nométrica.

(a f ﬁd:c Respuesta: Va—a?

— Y= —arcsin § + ¢

) [ \/Jde Respuesta: $zv22+5+3In|[ Va2 +5+z|c
(c) [ p m, Respuesta: 514 arccos(2) + \/7 9+¢
(d VEES

x

J T 4 T Respuesta: —i
(e f“‘g dx
(

f) J ﬁda: Respuesta: 2arcsin(%) — 2zv4 — 22 + ¢
f \/1+z dr

h
(i
(]
(k
(1

(m

da: (Resolver también por sustitucién y comparar)
— , Respuesta: —\/ 2 —-9+c¢

- xQ 575 Respuesta: i\/L +c

m2 +9

\/16 9x2
3\ /1 — e2xdy

8
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)
)
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() [ w—terme
(o) [ = x”ﬂdaz
(p)fm
(

q) [ zarcsinzdz

(1) [

O

. Demuestre que

dx
/m:1n|x—|—vx2+a2|+c (1)

que

dzx
———— =In|lxz+ V22 —-a?|+c 2
[ g =las Vo= | @

. (%) Con base en los resultados inmediatamente anterior (1) y (2) verifique lo
siguiente:

)f%:ln|2x+1+2\/x2+x|+c
b) fi”‘ff””da;:\/xg—i—x—k%ln\2x+1+2\/x2+a:]+c

2
f@d :_m—l—z\[ln o+ ;lz—ﬁ—l/ﬂ_
arcsin(25H) + c.

) [ omde = Va2t o+ 1- 4| Valt ot 142+ 5] +e

. (*) Calcule la integral indefinida (un poco mas complejas).

(x+1)earctan x
2(1+22)1/2

)

b) [2%*V1—22dz, Respuesta: %arcsin:v — %;1:(1 —22%)V1 —a2 4 ¢

(c) [e3*V1—e2*dz, Respuesta: L arcsine® — e”(1 2627”)\/1 —eX 4
)

rctan
a) [ %dw, Respuesta:

Sec” xr dw

dx

e®

(621 +8eT _;’_7)3/2

/
/
| 7wt
/
/



Fraciones Parciales

15. Calcule la integral indefinida por fracciones parciales
(a) Texto guia Pagina 89 Ejercicios: 9, 11, 13, 15, 17,19
(b) [ %5 5-dx, Respuesta: gln|z|+¢ln|x—2]—3In|z+1]+c

(c) fmdx, Respuesta:

1+31 2| 7 1 5 1 31 | 2]+
——+—In|x|—= - = ——In|z— c
8r 16 8(x—2)2 4x—-2 16

z2—2z—3
d) f (z— 1)($2+2m+2)d

Respuesta: —5In|2%+2z+2| —Z2arctan(z+1) —2ln |z — 1| +c

(e) [ %dw, Respuesta: 2In|z—1|+2In|z+3|+c

) [ nggx ll)dac Respuesta: —8In |z | +2 — -1, +8In| 20— 1] +c

() fmdx

(h) [ xfjggﬂ dz, Respuesta: g gin || 5 —is ln |22 +9| -1 arctan ztc

) [ g

(i) fmd Respuesta: 31ln | 22 +1 | +arctanz — 1n |
(z4+1)2+2] —farctan(%) +c

(k) fﬁdﬁ

o f ($2+4)2 dx, Respuesta: %arctan 2 o te

(m) [ 2204y

(n) fWﬁfz)dx Respuesta: 122 —3z+In|z+1|+4ln|z+2|+c

(o) J @2— 1)2d55

(p) [ w=trinde

(a) IWZL_M_MZ:U

(r) f%dw

(s) f%dm

(t) [ ifede

(W) [ A5t



22/3

(V) x+1 dx

16. Encuentre el area bajo la curva f(z) = =] +1)

17. Demuestre usando el método de fracciones parciales que

/ dx 1l |x—a|+
— — =—1In c.
2 —a?2 2a r+a

Con ello pruebe ademas que
dx 1 r+a
e |
/a2—x2 2a n]$_a|+c

Ejercicios variados

18. Calcule la integral indefinida

(a) [
) [ —da
(c) fﬁdw
(@) [
() [ /e da

Tabla de integrales

entre larectaz =1/2y x = 2.



(1) [secxtanzdr =secx + ¢
(m) [escxcotzdr = —cscx+c
(n) [tanzdz =In|secz|+c

(o) [cotazdr =In|sinz|+c

(q) [escaxdz =1In|csca — cotz| + ¢

r f\/r—arcsmf—kc, donde a > 0

)
)
)
)
(p) [secxzdx =In|secx + tanz| + ¢
)
)
) fa2_~_l,2 = farctan + ¢, donde a # 0
)

(
(s
(t) [ xm = larcsec 2 4 ¢, donde a > 0

Identidades trigométricas usadas

1.
2.

3.

10.

11.

12.

sen?z + cos? = 1

1+ tan?x = sec? x

1+ cot?x =csc?x

senx

CosS T = tan z

CosS T
senx

1
senx

1
cos T

1

tanx

=cotx

= CSCT

= Ssecx

=cotx

. sen(2x) = 2sencos

cos(2r) = 1 — 2sen’z

1— 2
sen2y — 1=¢o8(22)

1 2
cos’x = 7“025 (22)



