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1. Dada f(x) = v2x + 3 calcular lim;,_, f—(”h’)l‘f(x)
C fx+h)—f(x) . J2(x+h)+3—-V2x+3
lim = lim
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fx+h)—f(x)
h

J2(x+h)+3—/2x+3
h

e Evalla correctamente la expresion

e Racionaliza y simplifica correctamente

. 2
e Evalla correctamente el limite lim

h—0 (m+m) ........ 1 punto

2. Hallar los valores de las constantes a y b para que la funcion dada sea continua

entodo R
( xlsix<-1
1
ax+b si—1<x<-—-
fx) = ! 2
gy 1
X Sl X =
2
Solucién
Los valores de IR donde la funcién tenga problemas de continuidad son x = —1 y x = %
Una condiciéon que se debe cumplir para que la funcidn sea continuaen x = -1 yx = % es

gue el limite debe existir en dichos puntos. Como la funcién cambia de valor en esos puntos

utilizaremos los limites laterales para determinar condiciones para que el limite exista en cada
uno de esos puntos.

i lim, g+ f(x) = xgrpﬁ(ax +b)=—a+b y xli»IPrf(x) = xliml_x‘1 =-1>

—a+b=-1



-1
ii. limx_)? flx) = 1irr11+x‘1 = (1) =2 y lim f(x) = lim_(ax + b) = %+ b= %+

2
= x—= x—=
x—= 2 2

b=2
. - —a+b=-1
iii. ~ Combinando los resultados eniyiiobtenemos: a , , _, =-a=3=a=
2
2. Remplazando en cualquiera de las dos ecuaciones se obtiene que b = 1
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e Obtiene el sistema de ecuaciones lineales con base a la existencia e igualdad de los

[MItES |atEraleS...cveve sttt s s s 4 puntos
e Resuelve el sistema lineal encontrado correctamente................... 1punto
3. Calcular el limite trigonométrico realizando un cambio o sustitucidon de variable
adecuado
. cos(x)
lim ——7
x—=5 X — 7

. .z T . Y3
Usando la sustitucidon z = x — > obtenemos que si x — 7=z 0

T

__cos(x) . cos(z+7) . sen(z)

lim —— = lim ———* = —lim———=
s

x—>§ X — 7

-1
z—0 Z z—0 Z
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. y . cos(x) .
e Usa la sustitucion para transformar lim,,_ = T en lim,_,,

2 2

cos(z+§)

w2

puntos
cos(z+g)

e Usa relaciones trigonométricas para transformar lim,_,, y el limite

sen(z)

trigonométrico basico lim,_,, =1 para calcular el limite

[0 o Lo T 3 puntos
4. Evaluar el siguiente limite e interpretar el resultado
2¥ —27*
lim ———
x—+00 2% + 27X
Sabemos que si x — 00 = 2% —>oo=>2ix—>0

2X 27X 1L

s XX 1. —52% _ 1-0

- 11rnx—>+oo 2X X — llrnx—>+oo 1+—1 140 1
2X7 X 22X

2%X—27%

lim —
X+ Hxyo-x

X_p—x

. . pe . . 'y 2
Esto significa que la recta y = 1 es una asintota horizontal de la graficade y = P
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1

. 2¥—27% . 1-27x
e Transformalimy_ 0 s—= enlim, , =2 e, 2 puntos
2% 42 1475

e Usa el comportamiento de y = 2* y las propiedades de los limites para concluir
1
1__
22X __

My o0 =2 = 1o e 3 puntos
1+22—x

5. Evaluar el siguiente limite e interpretar el resultado en términos del concepto de
asintota

2X _ X

im —
x—-00 2% 4 27%
Sabemos que si x — —o0 = 2* — 0

2X 27X .
HiMy o 22 = 1My o T 22 = limy_, o s = 2 = 1
X240 gxgp—x 1 TIIXTH 2% 27X T XTOH0 5201 T 041
27X 127X
Lo , . fps 2X—27%
Esto significa que la recta y = —1 es una asintota horizontal de la graficade y = Y
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. 2%—27% . 22%—1
e Transformalim,_,_ prapmll lim,_,_o STy s 2 puntos
e Usa el comportamiento de y = 2* y las propiedades de los limites para concluir
. 22%—1
que lim,_,_ STl L e e 3 puntos

6. Dada f(x) = cos(x), calcular limj,_,o L&)

h

. fx+h)—f(x) . cos(x+h)—cos(x)
lim = lim =
h—0 h h—0 h

cos(x) cos(h) — sen(x)sen(h) — cos(x) _

50 h B

. cos(x) (cos(h) — 1) — sen(x)sen(h)
lim =
h—0 h

_cos(th)—1 sen(h)

cosfgﬁ)ohmT - Al_r'% sen(x) y = —sen(x)
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fx+h)—f(x) en

e Usando relaciones trigonométricas transforma lim;,_,, o

lim,_,, cos(x) Cos(h)_Setl(x)sen(h)_cos(x) ....................................................... 1 punto
e Usando relaciones algebraicas y propiedades de los limites transforma

cos(x) cos(h)—sen(x)sen(h)—cos(x)

limy,_,, N en

cos(x) limy_,q % —lim;,_,, sen(x) %(h) ...................... 3 puntos
¢ Usando limites trigonométricos bdsicos obtiene que

limy,_,, L) =) - R L1 €. IR 1 punto

h

7. Determinar sila funcién dada tiene una discontinuidad removibleonoen x = 2
, en caso de ser removible redefina la funcién para que sea continua en x = 2
x*—5x—-6
f(x) = W
Para determinar si la funcidn tiene discontinuidad removible o no en x = 2 verificamos si el
lim,,_,, f(x) existe o no.

. x*—5x—6  (x—2)(x3+2x*+4x+3)  (*+2x*+4x+3) 9
o2 3-8 a2 (x-2)@2+2x+4)  xor (F+2x+4) 2

Por tanto la discontinuidad es removibleen x = 2
Redefiniendo la funcion, tenemos:

x*—5x—6

g Six #2
f)=4 *

9 5
= Six =

2
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4 3 2
. . . x*—5x—6 . (x3+2x%+4x+3)

o _— P ——
Usando relaciones algebraicas transforma lim,,_,, 3. N lim,_,, 2207 4) .4
puntos

e Redefine la funcién usando el valor obtenido en el limite ........ccccueeeeeeeecenesecieeenne 1 punto

8. Calcular el limite e interpretar el resultado en términos del concepto de asintota

li x—2
im ——
x—=00 2 + 1
x—=2
lim 22 —lim X comox »>—0 =>x<0=x=—Vx2
X2=® Vx2y1 Xm0 [x211

X



l\.)

x—2 1_2

— h —

m ___EL___z; lim ————#ﬁ—
X—>—00 w/x2_|_1 X—>—00 ‘,x2+1 X—>—00 X——00 1+
X —/x2 xz

Esto significa que la recta y = —1 es una asintota horizontal de la graficade y = JZ_
+
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x— 1——

e Transformalim,_,_ oo\/_ enlim,_,_.
x
- /1+ :
X

3 puntos

e Usa el comportamiento de y = 2* y las propiedades de los limites para concluir

12
lim,,_,_o "1 R TR RURRR PRt
- 1+x—2
9. Evaluar el siguiente limite
. 1

lim I

x—07t e

54 2x

1
Slx—>0+=> — 00 = 2x — 00 =

5+2x
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. . 1
e Usa el comportamiento de las funciones y = Yy = a*cona>1

1
. . 1 -
Es decir ,deduce que si x - 0% =>;—>oo=>2x—>oo

2 puntos

— =

3 puntos

e Con base en el andlisis del comportamiento del denominador deduce que

5+2%

2 puntos



