Taller de preparacién para el tercer parcial de Célculo 1.

Calcular la derivada utilizando la definicién f'(x) =

iy L@ =1 (@)
h—0 h

Calcular la derivada utilizando la definicién f'(x) =

lim w
f (@) = 32

f (z) = 52

f) ="
fle)=vr

flz) =4

Calcular la derivada.

. [ (z) = 42* — 523 + 32° + 8z + 4

f @)= 7
f) =3
2 +1

f(@)=a2% 32>+ 3z — 1



10.

11.
12.

13.

14.

15.

16.

f(x)= (23422 —1) (22 - 3)
f (@) = (2® +3) (2 - 3)

52 + 8
f )= 2 +1 6
Solution is f'(x) = _—962
(22 +1)
323 +2
f (.T) - 31;3 —4 )
—54
Solution is [’ (z) = %
(323 —4)
5z — Tx — 6
T ==

f (z) = sin (2x) + cos (z?)

f(x) = 5z3tan (2x) + sec (z)

f (z) = e**sin® (27) + €% sin® (27)

_ sin(27)
S @)= 1 + cos (2x)
fla) oot

" 1+ tan? (42)

f(z) =In(secz + tanx)

Solution is f’ (z) = —16 cos® 4z sin 4z

Recta tangente a la curva.

Encuentre la ecuaciéon de la recta tangente a la curva en el

punto indicado.

. y=a2+1en el punto (2,5)

2+ 4

.y:menelpuntox:()

T

.y = 42?4+ 52 + 6 en el punto (1, 15)

242
.y:IjL en el punto x =1
x
=3+ x — 52 + 2* en el punto (0,3)
2 _ 2
y:Menelpuntoxzél
x



.y = (22— 7z — 8)% en el punto (8,0)
.y = /(22 —8)% en el punto (3,1)

.y =sin(x) + cos (z) en el punto (0, 1)

Encuentre todos los puntos sobre la curva donde la recta tan-
gente es horizontal.

.y:gxz—x?’
5
xr
Ly=——x+1
Y= 75

.y =sin (x) + cos ()

Utilizar la Regla de la cadena para calcular la derivada
de las siguientes funciones.

D f@)=Vat+1
. f(z) =53 + 222 — 8z + 2

Cf(x) = {/(4x® — 222)°

22 +5r —4

Vi1
25 4+5\"
-9 (s) = (32+1)
Cf) = —4)° 3t +5)*

@)= @2 @ +2)

10m?
m2+1

f) =

. g(m)=

) =50

822 — 3
@)=y xx?+2

2 9
. T(S)IE—S—2
Sy =T



13.
14.
15.
16.

17.

10.

11.

12.

13.

14.

f(x) = a%e e/t
q(r)=12r—12
s(t) = V2

g(x) =8 + 16>
f@) =VVe+2

Calcular la segunda derivada de las siguientes fun-

ciones.

- fla) =

(2)

S

g(t) =te”
(3):%—2—%25—#42

2 1
f(z)= 53 T 11
f(z) = (8—1—%)
fl@)=(Va=3)"
fa)=e"r
f(x) =72 4 3%
f(z)=In (4 —;9$4)
f(z) =6 + 27

71

P =tog: (7)
plg) =4t a+6)

622 + 8z + 53

3276 — 1 +6°

L f()=In(Vtt+1)

q3



6.1 Trigonometricas inversas. Hallar la derivada de las siguientes

funciones.
1
1. f(z)=arcsin (22 — 1) eeeeiiiiiiiiiin, Solution is [’ (r) = ———
f (@) (22 —-1) J'w) ==
2. f(x) = arctan L Solution is f’ (z) = !
= T ) s = 1ia
1+x -1
3 T) =arccos | ——=—— | ceerreiieieiniiieeeene Solution is [ (z) = —————
/@) ( 3 ) o= e
1—a? —2
4. f(x) = arcsin (1 " iz) .......................... Solution is f’ (z) = i
1—a?
5. f(z) = arctan <1 n :U2)
6. f(z) = arcsinx + arccos x
7. f(z) = arctan (z 4+ V2? + 1)
2

8. f(x) =arcsec (2 + 1) cooerovrvienenn Solution is f' (z) =

(14 22)v2 + a2

9. f(x) = z[arctan (2z) + arccot (2x)]

10. f(z) = (z® + 1) arctan® ....c.ccocevververeennenn. Solution is f’ (z) = 2z arctanx + 1

7 Aplicacién a ecuaciones diferenciales.

Una ecuacién diferencial es una ecuacién que involucra una o més derivadas de una funcién
desconocida, la ecuacién establece una relacién entre la funcién y sus derivadas. Ejemplo
y' + 2y — 3y =0.

Una solucién de una ecuacion diferencial es una funcién y que satisface la ecuacion, es decir
que al derivar la funcién e insertarla en la ecuacién se obtiene una igualdad verdadera.

En los siguientes ejercicios verificar que funcién indicada es una solucién de la ecuacién
diferencial dada.

1.y +2y —3y=0; y=¢e"

2.y =Ty +12y =0; y = 3e*® 4 2%
3.y + 4y = 0; y = sin (2x)

4. " — 6y + 9y = 0; y = 4xe3®

5. y" — 4y + 13y = 0; y = €** cos (31)

6. 2% tay +y=0;  y=sin(inz)+eos ()



10.

11.

.y//1_3y//+3y/_y:0; y:$26

22y" — 3wy + By = 0; y = 2z cos (Inz)

xT

2z
Y+ <1+m2) y = 0; y = 4arctanx
. y”/—l—yHZQl’; y = —:E2+%ZE3+4ZE—|—67I

Derivacién implicita.

Encuentre los puntos de la curva 22 — xy + y* = 12 donde la recta tangente es paralela
al eje x.

Hallar la ecuacién de la recta tangente a la curva 22 + y* = 8z + 6y en el punto (0,0) .
Hallar la ecuacién de la recta tangente a la curva (22 + y2)? = 442 en el punto (0,2).
Encuentre los puntos de la curva x?+y? = 6x+8y donde la recta tangente es horizontal.
Encuentre los puntos de la curva

x2—2x+1+y2—4y+4_
4 9 B

1

donde la recta tangente es horizontal.

Encuentre la pendiente de la recta tangente a la grafica de y = In <xe‘”3) enx =1

3

Hallar la ecuacién de la recta tangente a la curva z® — 2y +y* = —1 en el punto (1,0).

. Hallar la ecuacién de la recta tangente a la curva y? + 2y — 22 = 5 en el punto (4,3).

Encuentre los puntos de la curva y?—2yx?+a* = 4 donde la recta tangente es horizontal.

d? -1
Dada la ecuacién 22 + y? = 1. Demostrar que S
dx Y3
d? —16
Dada la ecuacién z3 + y3 = 8. Demostrar que d—y =— *
r oy

Calcular la derivada de las siguientes funciones.

. f(x) =In(82z* + 2?)

f(x)zln(

(22 +1) (2 + 2% + 1)
zt+1

f(@)=2%Inva?+1



10.

11.

12.

13.
14.
15.
16.
17.

18.

19.

20.

21.

Cg(2) =[In(zY) + {m (i)r

22

f(z) =In (22 + V422 + 1)

f(@)=In <62:2—T— 1)

f () = log, (‘” +4)

zt+1
In (4x)
J )= In (2x)
B (3 +2)
J (@) =In a7
F()=ln (m (£ + 4)6)

f(z) = (1 + \/];1 —132)
flo)=7"

f(x) = 5%

f () =2vH1

f () = log; (a* — 62 — 2)
f(z)=3%In (2% + 8)

f () = log, (3")

f () = log, | (42*) (2")]

Solution is f’ (z) = —32?



