UNIVERSIDAD DEL NORTE
DEPARTAMENTO MATEMATICAS Y ESTADISTICA

October 23, 2024
Docente: Gustavo Vergara
Examen: Primer Parcial (Fila A)

El siguiente es el primer parcial de la asignatura de calculo 3 ANEC. El examen tendra
una duracién de 100 minutos. Justifique adecuadamente de acuerdo a lo visto en clases.
Cualquier intento de copia sera motivo de anulacién. El préstamo de tutiles
o calculadoras esta prohibido.

Name:

1. (1.5 pts) Resuelva cada integral. Puede usar cualquiera de los métodos vistos en clase.

(@ ]
/ (62 + a:> dz.

(b)

(Sugerencia: Use sustitucién).
(c)

/ 22e®dx

(Sugerencia: Use integracién por partes).

2. (1.5 pts) Halle el drea entre las curvas y = 22 — 2z y y = 3x — 6. Trace la regién (opcional), construya
la integral y resuélvala.

3. (1.5 pts) La siguiente integral SOLO se puede resolver de manera numérica (Regla del trapecio o de
Simpson). Resuélvala tomando n = 6.
12
/ e dx.
0

Aproxime a dos cifras decimales.

4. (0.5 pts) Calcule el drea bajo la curva y = * 1
x

en el intervalo (2,4).
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1. (a)

et 2
—+ —+C.
2+2jL

d
(b) Tome u = e” — 1 por lo que du = e”dz. Nuestra integral se transforma en [ Y |u| + C. El
u
resultado final es In|e®” — 1| 4 C.

(c) Tome u = 22 y dv = e® por lo que du = 2zdx y v = €®. Realizando integracién por pares

obtenemos:
/$26£dw = 2%e® — Z/xexdx.

Ahora aplique nuevamente partes a la segunda integral. Tome u = x y dv = €%, por lo que
du=dxyv=e":

/:chxdx = z%e® — Q/Ie"”dx = 22" —2(xe® — ") + C = e"(2? — 22+ 2) + C.

Cualquier respuesta equivalente o por tabulacién es aceptada.

2. Igualando ambas expresiones obtenemos 2 — 2z = 3x — 6 de donde se sigue que 22 — 5z + 6 = 0. Esta
ecuacion tiene solucion siempre que x = 2 o x = 3. Entonces, el drea es:

3

x3 2
— —5—+46
3 2—|— €T

A= = -

3
/ 2% — 5z + 6dx
2 2

3. El detalle del ejercicio lo podemos revisar en clase. Tome a =0, b = 1.2 y n = 6. Luego Az = 0.2.

Los resultados:
e x**g.8 = 1.8

e*x**@.2 = 1.8488187741523882
ex**@.4 = 1.1735188789518183
etx**@.6 = 1.4333294145683484
et** 3.8 = 1.3564288753849517
ety®*1.8 = 2.718281822450845

emyx®**1,2 = 4,228685815996552

Aproximando por trapecio obtenemos un aproximado de 2.17. Por Simpsons es de 2.14. Se estard
evaluando que tan alejado esta de la respuesta por los decimales.

1
x -+ 1

se tiene que:
z—1 T+

4. Reescribiendo

4 4
r—1 2
/2 erldx:/z 1—I+1daﬁ=x—2ln|x+1|§:2—21n(5)+21n(3)20.978.

The End.
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El siguiente es el primer parcial de la asignatura de calculo 3 ANEC. El examen tendra
una duracién de 100 minutos. Justifique adecuadamente de acuerdo a lo visto en clases.
Cualquier intento de copia sera motivo de anulacién. El préstamo de tutiles
o calculadoras esta prohibido.

Name:

1. (1.5 pts) Resuelva cada integral. Puede usar cualquiera de los métodos vistos en clase.

(a) )
/ <62 —|—x2) dz.
/eweildz

/ 22e®dx

(b)

(Sugerencia: Use sustitucién).

()

(Sugerencia: Use integracién por partes).

2. (1.5 pts) Halle el drea entre las curvas y = 2 — 2z y y = 5 — 12. Trace la regién (opcional), construya
la integral y resuélvala.

3. (1.5 pts) La siguiente integral SOLO se puede resolver de manera numérica (Regla del trapecio o de
Simpson). Resuélvala tomando n = 6.
12
/ e % dx.
0

Aproxime a dos cifras decimales.

4. (0.5 pts) Calcule el drea bajo la curva y = z en el intervalo (2,4).
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1. (a)

et zd
—+ —+C.
2+3jL

d
(b) Tome u = e” + 1 por lo que du = e”dz. Nuestra integral se transforma en [ L |u| + C. El
u

resultado final es In |e” + 1| 4+ C. En este caso es vélido sin el valor absoluto.

(c) Tome u = 22 y dv = e® por lo que du = 2zdx y v = €®. Realizando integracién por pares
obtenemos:

/$26£dw = 2%e® — Z/xexdx.

Ahora aplique nuevamente partes a la segunda integral. Tome u = x y dv = €%, por lo que
du=dxyv=e":

/:chxdx = z%e® — Q/Ie"”dx = 22" —2(ze” — ") + C = e"(2? — 22+ 2) + C.

Cualquier respuesta equivalente o por tabulacién es aceptada.

2. Igualando ambas expresiones obtenemos 2 — 2z = 5x — 12 de donde se sigue que 2 — 7z + 12 = 0.
Esta ecuacién tiene solucién siempre que x = 3 o x = 4. Entonces, el area es:

x3 2 4
=|—-—-7—+412 = -
3 2—|— T

3

A:

4
/ 2?2 —Tx + 12dx
3

3. El detalle del ejercicio lo podemos revisar en clase. Tome a =0, b = 1.2 y n = 6. Luego Az = 0.2.

Los resultados:
gt-x*ra,
gh-x*ra,
LR ad
gh-x*EQ,
eh-x*Eg,
gh-w¥E]
(SRR Al

e

| T v T TR N (]

.8
.2687894391523232
.8521437880662113
.B97676326871831
L52720242468438485
L36787944117144233
.23692775868212176

]
oD DD D @

Aproximando por trapecio o Simpsons obtenemos un aproximado de 0.84. Se estara evaluando que tan
alejado estd de la respuesta por los decimales.

4. Reescribiendo

x+1
x—1

2
1+ se tiene que:
r+1 4

4 4
1 2
/ T da::/ 1+ de =z +2In|z — 1|3 = 24 21n(3) ~ 4.19.

5 T — 9 z—1

The End.



