Universidad del Norte
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30 de Agosto de 2019

Nombre A

1. Las funciones de demanda para los productos A y B son, cada una, una
funcién de los precios de A y B y estan dadas por

100 500
= y (ZB = 73 .
ba+/PB PB+/PA

Determine si A y B son productos competitivos, productos complementa-
rios o de ninguno de los dos tipos.

ga

2. La funcién de costos conjuntos para fabricar ¢4 unidades del producto A
v gp unidades del producto B esta dada por

(g% 4 qa)'?

¢= 17

+ qu}g/g + 600

donde C' esté en délares. Evalie la funcién de costo marginal con respecto
aqa cuando g4 =17y qp = 8.

3. La relacion entre la demanda, D, de un bien, su precio, p1, y el precio
medio de los bienes sustitutivos, ps, viene dada por la ecuacién

S5pa—2p1 1576
VD 41000 + = & =0

Sabiendo que para p; = 10 y po = 8, la demanda es de 225 unidades.
Estudiar si para estos valores dados la demanda decrece al aumentar tini-
camente el precio medio de los bienes sustitutivos.

4. Suponga que el costo C' de producir g4 unidades del producto A y ¢p
unidades del producto B estd dada por

C =34+ g5 +4)Y3.

Verifique que
0%C B 02C
09409 0qp0qa’

ADVERTENCIA: Durante el desarrollo del examen no se permite el uso de calculadoras
graficadoras y debe mantener el celular apagado y guardado. El incumplimiento de esta advertencia

serd causal de anulacién del examen.
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Nombre B

1. Las funciones de demanda para los productos A y B son, cada una, una
funcién de los precios de A y B y estan dadas por

50/pB 75p
Ga=—— Y 3=

VPA VD%

Determine si A y B son productos competitivos, productos complementa-
rios o de ninguno de los dos tipos.

2. La funcién de costos conjuntos para fabricar ¢4 unidades del producto A
v gp unidades del producto B esta dada por

2/ 3 1/2
+
O = 600 + gaqlf? + Tl ¥ 94) 17qA)

donde C' esté en délares. Evalie la funcién de costo marginal con respecto
a qp cuando g4 = 17y qp = 8.

3. La relacién entre la demanda, D, de un bien, su precio, p1, vy el precio
medio de los bienes sustitutivos, p», viene dada por la ecuacién

—2p; 1576

dp2
v D 4+ 1000 + 1D 5

Sabiendo que para p; = 10 y po = 8, la demanda es de 225 unidades. Estu-
diar si para estos valores dados la demanda crece al aumentar inicamente
el precio del bien.

4. Suponga que el costo C' de producir g4 unidades del producto A y ¢p
unidades del producto B estd dada por

C= (B +¢4+4)"
Verifique que
o*’c  9°C
09409 0qpiqa’

ADVERTENCIA: Durante el desarrollo del examen no se permite el uso de calculadoras
graficadoras y debe mantener el celular apagado y guardado. El incumplimiento de esta advertencia

serd causal de anulacién del examen.



SOLUCION

EXAMEN FILA A:

1. Hallamos las demandas marginales del producto A con respecto al precio
del producto B y la del producto B con respecto al precio del producto A:

an 50
— = <0
Opp PAV DS
y
dqp 500

a5 _ 2T <
Opa 3pev/ph

Como las derivadas parciales son negativas, entonces se concluye que los
productos A y B son complementarios.

2. Calculamos la funcién de costo marginal con respecto a g4

A0 _ 2qa(gd +qa)"? @4 1/3
94 17 34(¢% + qa) /2 1B

Evaliamos para g4 = 17 y g = 8, se tiene

oC 2225
dqa 46

Lo anterior implica que al aumentar las unidades del producto A de 17

a 18, mientras se mantiene en 8 las unidades del producto B, los costos

. 2225
conjuntos aumentan en 6

3. Derivando implicitamente con respecto a ps se tiene

oD oD
— 20D — 4(5ps — 2p1) —
8p2 + 8172 =0
2(D + 1000)1/2 16 D2
. 0 . :
Factorizando I0n y despejandolo se obtiene
P2
oD 5D(D + 1000)*/2

dp2 (5p> — 2p1)(D + 1000)1/% — 2D
Reemplazando los valores p; = 10, po = 8 y D = 225 se obtiene

D 1575

=0
po 4022

Es decir que la demamda decrece al aumentar iinicamente el precio medio
de los bienes sustitutos.



4. Calculamos la derivada parcial de C' con respecto a g4, obtenemos

oC 2(],4

0qa  (3¢3 +q +4)23

oC
Ahora calculamos la derivada parcial de PN con respecto a qg, obtenemos
qaA

0%2C 4qu12B

dqsdqa  (3¢4 +q} +4)5/3

Calculamos la derivada parcial de C' con respecto a qp, obtenemos

o9C _ a5
dq (3¢4 + ¢35 +4)%/3

. . oC
Ahora calculamos la derivada parcial de 0 con respecto a g4, obtenemos
qB

02C 4qu%

9940q5  (3¢% +qp +4)°/°

De donde obtenemos el resultado.

EXAMEN FILA B:

1. Hallamos las demandas marginales del producto A con respecto al precio
del producto B y la del producto B con respecto al precio del producto A:

0qa _ 50 -0
9ps  3/Pav/vh
Yy
opa  /p%

Como las derivadas parciales son positivas, entonces se concluye que los
productos A y B son competitivos.

2. Calculamos la funcién de costo marginal con respecto a qp

oC qa 3¢%4%

95 337 34} +qa)?

Evaliamos para g4 = 17 y g = 8, se tiene
oC 4849
an N 67

Lo anterior implica que al aumentar las unidades del producto B de 8

a 9, mientras se mantiene en 17 las unidades del producto A, los costos
4849

67

conjuntos aumentan en



3. Derivando implicitamente con respecto a p; se tiene

oD oD
- 8D + 4(5])2 — 2p1)7
Op1 B opr _ 0
2(D + 1000)1/2 16D2
. oD . .
Factorizando % y despejandolo se obtiene
1
oD 2D(D + 1000)'/?

dp1 2D — (5p> — 2p1)(D + 1000)1/2
Reemplazando los valores p; = 10, po = 8 y D = 225 se obtiene

oD 315
—=">0
opr 2011

Es decir que la demamda crece al aumentar inicamente el precio del bien.
4. Calculamos la derivada parcial de C' con respecto a g4, obtenemos

aC )

0qa (3¢5 + 4¢3 +4)23

oC
Ahora calculamos la derivada parcial de PN con respecto a qg, obtenemos
qa

9*C 4q§1q3

9qpdqa — (3q3 +q} +4)°/°

Calculamos la derivada parcial de C' con respecto a qp, obtenemos

oC o QQB
dqp  (3q% + q5 +4)2/3

ocC
Ahora calculamos la derivada parcial de 0 con respecto a g4, obtenemos
qB

02C 4q124qB

0q40q5  (3¢% + ¢4 +4)5/3

De donde obtenemos el resultado.



