ii UNIVERSIDAD DEPARTAMENTO DE MATEMATICAS Y ESTADISTICA
DEL NORTE

TERCER PARCIAL DE CALCULO 3 ANEC

Nombre:

Observaciones: El examen tiene una duracion de 90 minutos. Justifique sus respuestas.
Es prohibido el préstamo de cualquier tipo de material, calculadoras, etc. Es prohibido
el uso de calculadoras que involucren lenguaje simbdlico. El uso y/o posesion del celular
durante el examen es causal de anulacion.

CUESTIONARIO A.

1) (Valor 1.0) Evalue las integrales dadas.
1,2
@ [, J; ¥*ydxdy
3 1
(b) [, JZ,(x + 3y)dxdy

2) (Valor 1.0) EvalGe la integral doble [f, (x +3y)dA , donde R es el
triangulo con vértices (0,0), (3,0) y (0,2).

3) (valor 1.5) Dibuje la region de integracion para la integral
f04 f;)//zf(x, y)dxdy y plantee una integral equivalente con el orden de

integracion invertido.

4) (Valor 1.5) Encuentre el valor promedio de la funcién f(x,y) = 3xy sobre
la region R, donde R es el triangulo con vértices (0,0), (0,2) y (3,2).
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CUESTIONARIO B.

1) (Valor 1.0) Evalde las integrales dadas.
2 (3
@ [, J, xy*dxdy
3 r1
(b) [ [,(3x + y)dydx

2) (Valor 1.0) Evalle la integral doble f[f, (3x +2y)dA , donde R es el
triangulo con vértices (0,0), (2,0) y (0,3).

3) (valor 1.5) Dibuje la region de integracibn para la integral
f04 f,QZf(x, y)dydx y plantee una integral equivalente con el orden de

integracion invertido.

4) (Valor 1.0) Encuentre el valor promedio de la funcién f(x,y) = 2xy sobre
la region R, donde R es el triangulo con vértices (0,0),(0,2) y (4,2).



SOLUCION DEL TERCER PARCIAL FILA A

Numeral 1.
12,2 (BN |P . 18 1 7
D) 7+ 3ydndy = 2 (24 33)| dy = [6y)dy = 15
() 2—1(x Y)xy_ZZ x)’_1)’—2yy— .
Numeral 2.
El Triangulo con vértices (0,0), (3,0) y (0,2) esta dado por:
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Determinado por la region R, descrita de la siguiente forma:
RO<x<3 , 0Sy<-—2x+2

por lo tanto,

2x+2

[, Gc+3y)dA = [ [757%(x + 3y)dydx

~2x+2
dx
0

= Jy ( +39°)

= [ (=2x + 6)dx = 9.



Numeral 3.

La region es la siguiente:

3.5 -~

A~ 0.2 o 0.6 0.8 1 1.2 14 1.6 1.8
r 1 1 1 1 1 1 I 1

y esta determinada por secciones transversales verticales de la siguiente forma:
R:0<x<2, x?<y<2

Por lo tanto:

fo 4 Jyff (x,y)dxdy = JO 2 fx fo (x, y)dydx

Numeral 4.

El area del triangulo es Area(R) = 3.

Por otra parte, la region esta determinada de la siguiente manera:
&0Sx$3,§x$y£2

Con lo cual,

3 (2
ﬂ 3xydA = f f 3xydydx
2
R 0 §x

2
dx

= (%xyz)

27

gx
3

En virtud de lo anterior,

1 127

— _1(27\ _ 2
vp ~ Area(R) ﬂR 3xydA = 3(2) T2




SOLUCION DEL TERCER PARCIAL FILA B

Numeral 1

(@ 7 J3xydxdy = [} (22

3 29 5. 21
Jdy = vty =5

1

(b) ff f_12(3x +y)dydx = ff (3xy + y;) L dx= [ (9x - 5) dx

1

Numeral 2.

El Tridngulo con vértices (0,0), (3,0) y (0,2) esta dado por:
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Determinado por la region R, descrita de la siguiente forma:
ROSx<2 , 0Sy<—3x+3,

por lo tanto,
3
Jl, Bx +2y)dA = foz f0_5x+3(3x + 2y)dydx
2 “2x+3
= [, Bxy +yH)|,* dx

=y (-2x?+9)dx = 12.



Numeral 3.

La region es la siguiente:

L L L L L
0.5 1 1.5 2 2.5 3 3.5

y esta determinado por secciones transversales horizontales de la siguiente
forma:

R:0<y<2, y?<x<2y
por lo tanto:

fo 4 | ff(x. y)dydx = f 2 | Zzyf(x,y)dxdy

y

Numeral 4.

El area del triAngulo es Area(R) = 4.

Por otra parte, la region esta determinada de la siguiente manera:
R:0<x<4 , %xSySZ

Con lo cual,

4 2
.[ j 2xydA = f j 2xydydx
R 0 %x

— (*(vv2)]2
_fo (xy )|%xdx
= 16.

En virtud de lo anterior,

_ 1
- Area(R)

[f, 2xydA =-(16) = 4.



