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Observaciones

PR

Duracién: 90 Minutos

Estd prohibido el préstamo de objetos durante el examen

Es prohibido el uso o posesién de dispositivos electrénicos.

Cualquier fraude o intento de fraude académico sera causal de anulacidn.

En cierta fabrica, la produccién la proporciona la funcién de produccién de Cobb-Douglas

Q(K,L) = 50K3/512/5

Donde K es la inversién de capital en unidades de $1000 y L es el tamafio de la fuerza
laboral medida en horas — trabajador. Suponga que la inversion mensual de capital varia
entre $10 000 y $12 000, mientras que la fuerza laboral mensual varia entre 2 800 y 3 200
horas-trabajador. Encuentre la produccidn promedio mensual para la fabrica.

Evalle estas integrales.

3 2
.fz fl ?—yydydx

4 x
o foxxzydydx

Dibuje la regidn de integracidn para la integral dada y plantee una equivalente con el
orden de integracién invertido.

4y

f(x,y)dxdy
0 Yy/2

Use una integral doble para hallar el drea de R, donde R es la regién limitada por



UNIVERSIDAD DEL NORTE
TERCER PARCIAL DE CALCULO 3 ANEC BBBB

PROFESOR: JAIDER E. BLANCO G. .
UNIVERSIDAD
Alumno: codigo: DEL NORTE

Observaciones

Duracién: 90 Minutos

Estd prohibido el préstamo de objetos durante el examen

Es prohibido el uso o posesién de dispositivos electrénicos.

Cualquier fraude o intento de fraude académico sera causal de anulacidn.

PR

1. Una placa metalica plana que se encuentra en el plano xy se calienta de tal forma que la
temperatura es de T°C, donde

— —X
T(x,y) = 10ye™>
Encuentre la temperatura promedio sobre la parte de la placaparalaque 1 <y <2, 0 <

x<1/y.

2. Evalle laintegral doble. Quizas sea necesario intercambiar el orden de integracién.

a.fl2 fox e¥/*dydx
2 (2 6
b. [, J, x’;il dydx

3. Use unaintegral doble para hallar el drea de R, donde R es la regién limitada por

-1 = Y  x=8
y—x, y=Xx, X = o.

4. Dibuje laregion de integracion para la integral dada y plantee una equivalente con el
orden de integracién invertido.

jo 1 j ” e y)dxdy
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de Cobb-Douglas

Q(K,L) = 50K3/512/5

Donde K es la inversidn de capital en unidades de $1000 y L es el tamafio de la fuerza
laboral medida en horas — trabajador. Suponga que la inversion mensual de capital varia
entre $10 000 y $12 000, mientras que la fuerza laboral mensual varia entre 2 800 y 3 200
horas-trabajador. Encuentre la produccidn promedio mensual para la fabrica.

Es razonable estimar la produccién promedio mensual a través del valor promedio de
O(K, L) sobre la regién rectangular R: 10 = K =< 12,2 800 =< L =< 3 200. La region tie-
ne area

A =éareadeR = (12 — 10) X (3200 — 2 800)
= 800

de modo que la produccién promedio es

(o g K3/5L2/5dA
-

3,200 (12
=— ( 50K3/5L2/5dK] dL
800 2,800 \J10

1 3,200 5
Si= 501}/5(—1(8/5)
8002500 8

3,200 e o
= —-(50 L*312%5 — 10%°) dL
800( )(8> Lgoo ( )

5
b 8/5 _ 108/5)217/5
200 (50)( )(12 10 )(7 )

K=12
dL
K=10

L=3200

L=2800

= %(50)( \( )(123/S — 10%/%)[(3 200)"/° — (2 800)"/%)

~5181.23

Por lo tanto, la produccién promedio mensual es aproximadamente de 5 181 unidades.




2. Evalle estas integrales.

3 02 x+
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b. f: f(;/}xzy dydx =

4 2 X 1x4
J xzy—|‘/§dx=f == o3
0 20 0

3. Dibuje la regién de integracion para la integral dada y plantee una equivalente con el
orden de integracién invertido.

jo 4 | ? peyydndy

4. Use una integral doble para hallar el drea de R, donde R es la regidn limitada por

Puntos de corte

x=—-6,x=-1



1 r6—x?
aR = f f 1dydx
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3 2
=42 —72.33+875=57.17
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1. Una placa metalica plana que se encuentra en el plano xy se calienta de tal forma que la
temperatura es de T°C, donde

— —X
T(x,y) = 10ye™>
Encuentre la temperatura promedio sobre la parte de la placaparalaque 1 <y <2, 0 <

x<1/y.

Area de la regién de integracion

2 1)y 21
a(R) =j j ldx dy =j — dy =1In2 =0,69
1 Jo 1Y

1
2 1/ _ 2 Xy — 2 _ _
J; J5" 10ye™ dxdy = [; 10y — |6 dx = [ —10e™' + 10 dx = —10e™! + 10 =

6.32.

La temperatura promedioes TP= % =9,1°C

2. Evalle laintegral doble. Quizas sea necesario intercambiar el orden de integracion.

a. flz f(f e¥*dydx = ff el —eldx=e—-1=1.71



b.fo2 [ 62y dydx =

0 x2+1
Pox 8 24, 2 2
fox2+13 x =3 G+ Dly =5
3. Use unaintegral doble para hallar el area de R, donde R es la regién limitada por
16
y = R y=Xx, Y x = 8.

16
R={4SxS8, 7Sy<x}

8 rx
aR = L fgl dydx
X

8 16 82 42
=f xX—— dx= ———-—16In8+16In4 =24 — 11,09 = 12.9
4 x 2 2

4. Dibuje laregion de integracidn para la integral dada y plantee una equivalente con el
orden de integracidén invertido.

1 ny(x,y)dxdy= 2 xlf (x, y)dydx
0 Y0 0 >

Region de integracion



