Departamento de Matematicas y Estadisticas
UNIVERSIDAD Actividad de formacion Integral

DEL NORTE Céleulo 11 ANEC

’ Nombre: Grupo : ‘

Tema: Integracién por partes
Sabiendo que

F(z) = u(@pw() — F(z) = @) (z)+ul@) (@)
Tenemos:

F'(x) = w(@/(@) Fu(a(z) —
AT A
dF = o(@) du +ulz) dv -
[dF = [(w(@) du +u(z) dv) —
F(z) = [u(z) du + [u(z) dv —
[u() dv = F(z)— [v(z) du -
[u(@) dv = u@w(@)— [v(z) du  —
[ dv = w— [vdu

Por lo tanto

Judv =wv— [v du
Férmula para la integracién por partes

Aplique la integracién por partes para verificar las siguientes integrales

1. Forma [ z*In(z)dx
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Verifique, utilizando la reduccién a la forma 1, el resultado en las siguientes integrales
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/3352 In(2z)dz = gz“)’ (3ln2+3lnz—1)+K

2. Forma [ 2% In™(z)dx

u=In"x dv = zFdz
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Ejemplo: [ In® zdz

uw=1In’z dv = dx
_|_
Sea AN , entonces
d
du=2lnzx :v - vV=2x
T _
fln2 zdr = zln’z—2 [ Inzdx
u=Inx dv = dx
_|_
Sea . , entonces
dZL' —
du = vV=2x
- _
[W?zdz = zhn’z—2xhs— [dz)

= zln’z—2@@hz—z)+ K

= zln’z—-2zlnz+22+ K

Determine [ z° In? zdz

u=In"z dv = 23dx
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[2®In®zdr = gil Inz — 7( I4 Inz — [z3dz)
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Utilizando la reduccién a la forma 2, pruebe que

(a)
/ln3xd:r =zn®z—3zn?z+6zlnz — 62+ K

(b) .
/x21n2mdx: 2—7x3 (91n2£c—61nx—|—2) + K
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3. Forma [ zFem*dx

u=zak dv = e"™*dx
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El proceso se repite en caso de ser necesario, con la integral que queda a la derecha.

Ejemplo: Determine [ 5ze3*dx

u = 5x dv = 3% dz
(+)
Sea N entonces
1
du = bdx (t) v = ?63‘”
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Determine
[ ba?e’dx
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[5a?e’dr = %xzeg’“’ -3 J 10ze3*dx
u = 10x dv = 3% dzx
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Ejemplo: Pruebe que, utilizando la integraciéon tabular
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Derivar Integrar
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Verifique, utilizando la integracién tabular que

(a)

9 —un 7T x 7T a2 7
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/(x2 + 22 4 1)e*Pdx = %xze%
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/(z2 + x4+ 1)e3x+1dm = ¢t (9z2 + 3z + 8) + K
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4. Forma [ z*(max + b)da

u =z dv:(mm—l—b)gdx
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Determine [ 2z(3z + 2)2 dx
u =2z dv = (32 + 2)2da
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Puede resolverse tambien utilizando el método de sustitucién
/23:(31: + 2)%d:z:
2
u=3r+2 — x:%_T
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du = 3dx
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[2x(3z+2)2de = 2 [x(3z+2)%(3dx)
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Otro ejemplo, por sustitucién
/5x2(2x +1)5da
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u=2x+1 — z:%fT
Sea entonces
du = 2dx
[ 5222z +1)5dz = %fz2(2z+1)é(2dx)
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Resolver utilizandoel método de sustitucion

(a) [z(2c—3)5dx

(b) [z(2z—3) 3dx

(c) [2*(3z —1)2dx

(d) [2*(Bz—1)"2dx

(e) [(2x+1)%(3x —1)2dx
(f) [z +1)2(3z — 1) 2da



Utilizando integracién por partes (integracién tabular)

/5x2(2x+1)%d:¢

Derivar Integrar
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N
+
1 3 4
N
3 1 3 7
10 R S CUR
N
+
9 1 10
0 iz 2 10 et
entonces

90
112

W~

15
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Resolver utilizando el método de integracion por partes (Integracion tabular)

(a) [z(2z—3)5dx

(b) [z(2z—3) 3dx

(¢) [2*(3z —1)2dx

(d) [2*(Bz—1)"2dx

(e) [(2x+1)*(3z —1)32dx
(f) [(2z+1)23z —1) 2da
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